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ΥΠΟΥΡΓΕΙΟ ΠΑΙΔΕΙΑΣ, ΑΘΛΗΤΙΣΜΟΥ ΚΑΙ ΝΕΟΛΑΙΑΣ 

ΓΡΑΠΤΗ ΑΞΙΟΛΟΓΗΣΗ Α΄ ΤΕΤΡΑΜΗΝΟΥ 2022 – 2023  

  

ΔΕΙΓΜΑΤΙΚΟ 

 

Μάθημα: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ Γ΄ ΓΥΜΝΑΣΙΟΥ  

Διάρκεια: 90 λεπτά 
Το δοκίμιο αποτελείται από τέσσερεις (4) σελίδες 

 
ΟΔΗΓΙΕΣ: 
 

 Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής που φέρει 
την σφραγίδα του σχολείου. 

 Να γράψετε με μπλε μελάνι (τα σχήματα επιτρέπεται με μολύβι). 

 Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού ή διορθωτικής ταινίας. 

 Στη λύση των ασκήσεων πρέπει να φαίνεται όλη η αναγκαία εργασία. 

 

 
ΜΕΡΟΣ Α΄: Αποτελείται από 6 ασκήσεις και βαθμολογείται με 60 μονάδες. Να 

λύσετε και τις 6 ασκήσεις. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10 μονάδες. 

 
 
Α1.  Να βρείτε τα αναπτύγματα: 
 

        α)  (2𝑥 + 1)2 
 

        β)  (𝑦 − 3)(𝑦 + 3) 
 
 
 
A2.  Να παραγοντοποιήσετε τις πιο κάτω παραστάσεις: 
 

        α)  2𝑎 + 4𝛽                                                                                                           (2μ) 
         

        β)  𝑥2 − 16                                                                                                            (4μ) 
 

        γ)  15 − 𝑥𝑦 + 5𝑦 − 3𝑥                                                                                           (4μ) 
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A3.  Να λύσετε τις εξισώσεις: 
 

        α)  𝑥(𝑥 + 1)(3 − 2𝑥) = 0 
 

        β)   𝑥2 − 𝑥 − 42 = 0 
 
 
A4.  Να κάνετε τις πράξεις: 
 

        α) 𝛼(1 + 𝛽) −
𝛼4

𝛽
∙

𝛽
2

𝛼3  

  

        β)  
4

𝑥+2
−

𝑥

𝑥−1
−

3

(𝑥+2)(𝑥−1)
        

 
 

Α5.  Στο πιο κάτω σχήμα αν  𝛢𝛤 = 𝛦𝛧 και 𝑥 η θετική λύση της εξίσωσης, να αποδείξετε  
        ότι τα τρίγωνα είναι ίσα. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

Α6.  Δίνονται οι παραστάσεις:  𝐴 = (𝑥 − 1)2 − 4  και  𝐵 = 

1

𝑥

𝑥+
1+2𝑥

𝑥

       

 

        α)  Να παραγοντοποιήσετε την παράσταση 𝐴                                                     (2μ) 
 

        β)  Να απλοποιήσετε την παράσταση 𝛣                                                              (3μ) 
 

        γ)  Να δείξετε ότι:  𝐴 ∙ 𝐵 =
𝑥−3

𝑥+1
                                                                              (1μ) 

        δ)  Να βρείτε για ποια τιμή του 𝑥 ισχύει η ισότητα:    𝐴 ∙ 𝐵 =
4

𝑥−3
+

12−4𝑥

𝑥2−2𝑥−3
          (4μ)                                                                            
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ΜΕΡΟΣ Β΄: Αποτελείται από 3 ασκήσεις και βαθμολογείται με 40 μονάδες.  

Να λύσετε και τις 3 ασκήσεις.  

Δυο ασκήσεις βαθμολογούνται με 15 μονάδες η κάθε μία και μία 

άσκηση βαθμολογείται με 10 μονάδες.  
 

 
 
Β1.                              (15 μονάδες) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
α)  Να αναφέρετε πότε δύο ορθογώνια τρίγωνα είναι ίσα.                                          (3μ) 
 

β)  Στο πιο πάνω σχήμα τα τρίγωνα 𝛢𝛣𝛤 και 𝛦𝛧𝛫 είναι ορθογώνια, το τρίγωνο 𝛤𝛥𝛦 είναι   
     ισοσκελές (𝛤𝛥 = 𝛦𝛥) και 𝛣𝛤 = 𝛦𝛫. 
 

i) Να αποδείξετε ότι τα τρίγωνα 𝛢𝛣𝛤 και 𝛦𝛧𝛫 είναι ίσα. 

ii) Αν οι προεκτάσεις των πλευρών 𝛣𝛢 και 𝛫𝛧 τέμνονται στο σημείο 𝛬, να 
    αποδείξετε ότι το τρίγωνο 𝛣𝛬𝐾 είναι ισοσκελές.                                              (12μ) 

 
 
Β2.                                                                                                                 (10 μονάδες) 
 

     Σε ένα συνέδριο 𝜈 άτομα ανταλλάσσουν ανά δύο μεταξύ τους χειραψίες. Αν ο  αριθμός   

     των χειραψιών των 𝜈 ατόμων παριστάνεται με το πολυώνυμο  𝐴(𝜈) =
𝜈2−𝜈

2
, να βρείτε:                                                                            

 
     α)  το 𝐴(𝜈 − 1)                                                                                                         (5μ) 
 

     β)  το  𝐴(𝜈) − 𝐴(𝜈 − 1)                                                                                            (3μ) 
 
     Αν στο συνέδριο αντί να παρουσιαστούν 100 άτομα παρουσιάζονταν 99,  πόσες     
     λιγότερες χειραψίες θα πραγματοποιούνταν;                                                          (2μ) 
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B3.                                                                                                                (15 μονάδες) 
 

      α)  Ο ένας παράγοντας του πολυωνύμου 3𝑥3 − 11𝑥2 + 33𝑥 − 18 είναι ο 3𝑥 − 2.  
           Να βρείτε τον άλλο παράγοντα του πολυωνύμου. 
                                                                                                                                     (5μ) 

 

        β)  Να αποδείξετε ότι η παράσταση  𝛢 =
3𝑥3−11𝑥2+33𝑥−18 

𝑥2−3𝑥+9
:

9𝑥2−4

24𝑥+16
   είναι σταθερή. 

                                                                                                                                       
                                                                                                                                       (6μ) 
                                                                                                                                                                                     

      γ)  Nα αποδείξετε την ταυτότητα: 
  

                              
3𝑥3−11𝑥2+33𝑥−18 

𝑥2−3𝑥+9
:

9𝑥2−4

24𝑥+16
+ 𝑥(𝑥2 + 6𝑥 + 12)  = (𝑥 + 2)3  

  
                                                                                                                                     (4μ) 
 
 
 
 
 
 
 

Τ Ε Λ Ο Σ  Ε Ξ Ε Τ ΑΣ Τ Ι Κ Ο Υ  Δ Ο Κ Ι Μ Ι Ο Υ  
 
 
 


